
ΑΡΧΗ 1 ης ΣΕΛΙΔΑΣ – Γ ́ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ  

 

ΤΕΛΟΣ  1εο  ΑΠΟ 4 ΣΕΛΙΔΕΣ 
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ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ : ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ ΠΡΟ΢ΑΝΑΣΟΛΗ΢ΜΟΤ 
ΘΔΣΗΚΩΝ ΢ΠΟΤΓΩΝ ΚΑΗ ΢ΠΟΤΓΩΝ ΟΗΚΟΝΟΜΗΑ΢ & ΠΛΖΡΟΦΟΡΗΚΖ΢ 

΢ΤΝΟΛΟ ΢ΔΛΗΓΩΝ: ΣΔ΢΢ΔΡΗ΢ (4) 
 

ΘΔΜΑ Α 

Α1.  Να απνδείμεηε όηη,  αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζε έλα 

ζεκείν x0,  ηόηε είλαη ζπλερήο ζην ζεκείν απηό.  

Μονάδες 7 

Α2.   Πόηε ε επζεία y = ιx + β ιέγεηαη αζύκπησηε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην  ; 

Μονάδες 3 

Α3.  Να δηαηππώζεηε ην ζεώξεκα Μέζεο Τηκήο (κνλάδεο 3) θαη λα ην 

εξκελεύζεηε γεσκεηξηθά (κνλάδεο 2).  

Μονάδες 5 

Α4.  Να ραξαθηεξίζεηε ηηο πξνηάζεηο πνπ αθνινπζνύλ γξάθνληαο ζην 

ηεηξάδηό ζαο, δίπια ζην γξάκκα πνπ αληηζηνηρεί ζε θάζε πξόηαζε, 

ηε ιέμε Σωστό ,  αλ ε πξόηαζε είλαη σωστή ,  ή Λάθος ,  αλ ε πξόηαζε 

είλαη ιαλζαζκέλε: 

 

α) Η εηθόλα f(Δ) ελόο δηαζηήκαηνο Δ κέζσ κηαο ζπλερνύο 

ζπλάξηεζεο f είλαη δηάζηεκα. 

β) Γηα θάζε δεύγνο ζπλαξηήζεσλ f:    θαη g:   ,  αλ ηζρύεη 
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γ) Αλ κία ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην [α, β], παξαγσγίζηκε ζην (α, β) θαη 

f΄(x) ≠ 0 γηα θάζε x∈(α, β), ηόηε f(α) ≠ f(β). 

δ) Γηα θάζε ζπλάξηεζε f ,ε νπνία είλαη παξαγσγίζηκε ζην 

   Α ,0 0,    κε f΄(x) = 0 γηα θάζε x∈A, ηζρύεη όηη ε f είλαη ζηαζεξή    

ζην  A. 

ε) Αλ 0
β

α
 dx)x(f  θαη ε f δελ είλαη παληνύ κεδέλ ζην [α, β], ηόηε ε f 

παίξλεη δπν, ηνπιάρηζηνλ, εηεξόζεκεο ηηκέο.  

Μονάδες 10 

 

 



ΑΡΧΗ 2 ης ΣΕΛΙΔΑΣ – Γ ́ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ  

 

ΤΕΛΟΣ  2εο  ΑΠΟ 4 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

ΘΔΜΑ Β 

Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο 
1


x

x

e

e
)x(f , x > 0 θαη g(x) = ln(x + 2), x > - 2. 

Β1. Να πξνζδηνξίζεηε ηε ζπλάξηεζε h = fog. 

Μονάδες 5 

Β2. Έζησ 
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i)  Να κειεηήζεηε ηε ζπλάξηεζε h σο πξνο ηε κνλνηνλία. (Μνλάδεο 3) 

ii) Να βξείηε ηηο αζύκπησηεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο h. (Μνλάδεο 4) 

Μονάδες 7 

Β3. Να δείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε h αληηζηξέθεηαη θαη λα βξείηε ηελ αληίζηξνθή ηεο h-1. 

Μονάδες 7 

B4. Αλ 
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ηνπιάρηζηνλ ξίδα ζην (1, 2). 

Μονάδες 6 

 

ΘΔΜΑ Γ. 

Έζησ ε ζπλερήο ζπλάξηεζε f, κε 
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, όπνπ α, β ∈  θαη ε 

εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν ηεο Α(3, f(3)) είλαη 

παξάιιειε ζηελ επζεία δ: x + 2y = 2025. 

Γ1. Να απνδείμεηε όηη α = – 2  θαη β = 0 (κνλάδεο 4) θαη λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο 

εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν ηεο Α(3, f(3)) 

(κνλάδα 1). 

Μονάδες 5 

Γ2. i) Να βξείηε ηα θξίζηκα ζεκεία ηεο ζπλάξηεζεο f, ηα δηαζηήκαηα κνλνηνλίαο θαη ηα 

αθξόηαηα ηεο f, θαζώο θαη ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο. (Μνλάδεο 5) 

ii) Να βξεζεί ην πιήζνο ησλ ξηδώλ ηεο εμίζσζεο f(x) = 1 + ζπλι, ι ∈ [0, 2π), γηα ηηο 

δηάθνξεο ηηκέο ηνπ ι. (Μνλάδεο 3) 

Μονάδες 8 



ΑΡΧΗ 3 ης ΣΕΛΙΔΑΣ – Γ ́ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ  

 

ΤΕΛΟΣ  3εο  ΑΠΟ 4 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

Γ3. Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ρσξίνπ Ω πνπ νξίδεηαη από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο 

ζπλάξηεζεο h κε h(x) = x∙f(x2), x∈[0, 22 ], ηνλ άμνλα x΄x, ηνλ άμνλα y΄y θαη ηελ 

επζεία x = 3 . 

Μονάδες 6 

Γ4. Δίλεηαη ην ζεκείν Σ(5, 2). 

i) Να βξείηε ην ζεκείν Μ(x0, f(x0)), κε x0 ∈ (0, 8], ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο f, πνπ απέρεη ηε κηθξόηεξε απόζηαζε από ην Σ. (Μνλάδεο 4) 

ii) Να απνδείμεηε όηη ε επζεία ΜΣ είλαη θάζεηε ζηελ εθαπηνκέλε ηεο γξαθηθήο 

παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην Μ.           (Μνλάδεο 2) 

Μονάδες 6 

 

ΘΔΜΑ Γ 

Έζησ ε ζπλάξηεζε  f: (-1, + ∞)→  κε 
xe

f x x 1
x 1
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
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Γ1. i) Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη θπξηή.      (Μνλάδεο 3) 

ii) Να απνδείμεηε όηη ε f έρεη κνλαδηθή ζέζε αθξνηάηνπ, ζην x0, ην νπνίν αλήθεη ζην 

δηάζηεκα (0, 1) θαη λα βξείηε ην είδνο ηνπ αθξνηάηνπ.   (Μνλάδεο 5) 

Μονάδες 8 

Γ2. i) Να απνδείμεηε όηη f(x) > 1 – x, γηα θάζε x > 0. (Μνλάδεο 3) 

ii) Να απνδείμεηε όηη   
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Μονάδες 7 

Γ3. Να ππνινγίζεηε ην όξην:  
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Μονάδες 4 

Γ4. Δίλεηαη επηπιένλ ε ζπλάξηεζε θ:(-1, 3)→   κε ηύπν θ(x) = F(2 – x) – F(x), όπνπ F 

κηα παξάγνπζα ηεο f ζην (-1, 3).  



ΑΡΧΗ 4 ης ΣΕΛΙΔΑΣ – Γ ́ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ  

 

ΤΕΛΟΣ  4εο  ΑΠΟ 4 ΣΕΛΙΔΕΣ 
 

       η)  Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη κνλαδηθό ζεκείν ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο  

ζπλάξηεζεο θ  ζην νπνίν ε εθαπηνκέλε ηεο Cθ «δηαπεξλά» ηελ θακπύιε. 

         (Μνλάδεο 3) 

ii)    Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε    θ(x) = (ln4-e)∙(x – 1).                              (Μνλάδεο 3) 

Μονάδες 6 

 

ΟΓΖΓΗΔ΢ (για τους εξεταδόμενους) 
 

1. Σην ηεηξάδην λα γξάςεηε κόλν ηα πξνθαηαξθηηθά (εκεξνκελία, εμεηαδόκελν 

κάζεκα). Να κελ αληηγξάςεηε ηα ζέκαηα ζην ηεηξάδην. 

2. Να γξάςεηε ην νλνκαηεπώλπκό ζαο ζην πάλσ κέξνο ησλ θσηναληηγξάθσλ ακέζσο 

κόιηο ζαο παξαδνζνύλ. Δελ επηηξέπεηαη λα γξάςεηε άιιε ζεκείσζε. Καηά ηελ 

απνρώξεζε ζαο λα παξαδώζεηε καδί κε ην ηεηξάδην θαη ηα θσηναληίγξαθα. 

3. Να απαληήζεηε ζην ηεηξάδηό ζαο όια ηα ζέκαηα. 

4. Να γξάςεηε ηηο απαληήζεηο κόλν κε κπιε ή καύξν ζηπιό. Μπνξείηε λα 

ρξεζηκνπνηήζεηε κνιύβη κόλν γηα ζρέδηα , δηαγξάκκαηα θαη πίλαθεο. 

5. Να κε ρξεζηκνπνηήζεηε δηνξζσηηθό (blanco), ραξηί κηιηκεηξέ. 

6. Κάζε απάληεζε επηζηεκνληθά ηεθκεξησκέλε είλαη απνδεθηή. 

7. Δηάξθεηα εμέηαζεο: ηξεηο (3) ώξεο κεηά ηελ δηαλνκή ησλ θσηναληηγξάθσλ. 

8. Χξόλνο δπλαηήο απνρώξεζεο : ελελήληα (90΄) ιεπηά κεηά από ηελ δηαλνκή ησλ 

θσηναληηγξάθσλ. 

 

΢Α΢ ΔΤΥΟΜΑ΢ΣΔ ΚΑΛΖ ΔΠΗΣΤΥΗΑ 


