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ΘΕΜΑ Α 

Α1) Να αποδείξετε  ότι     lnx x       για x   και  0    

Α2) Να  δοθεί γεωμετρική  ερμηνεία  του  θεωρήματος Bolzano 

Α3) Να αντιστοιχίσετε καθεμία από τις συναρτήσεις ,   σε εκείνη 
από τις ,    που είναι η παράγωγός της  

 

 

 

 

 

 

Α4) Να   χαρακτηρίσετε  τις  προτάσεις    που  ακολουθούν,    τη  λέξη    
Σωστό  , ή   Λάθος 

α)  Αν   0f x  είναι τοπικό ακρότατο της   παραγωγίσιμης    f     τότε   

υποχρεωτικά   θα   ισχύει     0 0f x  . 

β)  Αν ισχύει  ότι      
2
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0f x dx


  τότε   0f x   για  1,2x  .  

γ)  Κάθε συνάρτηση  : *f     για  την  οποία  ισχύει  ότι     0f x           

για    κάθε   *x , είναι  σταθερή  συνάρτηση.    

δ)  Ισχύει   ότι        1x xx x x     για 0x  . 

ε)  Ισχύει   ότι     
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ΘΕΜΑ Β 
 

Δίνονται   οι       συναρτήσεις       1,  2f x x g x x         

για    τις   οποίες  ισχύει  ότι    fog gof   
 
B1)   Να   δείξετε   ότι    1    
 
Β2)  Να δείξετε ότι οι συναρτήσεις , 1f f   είναι   ασύμπτωτες   της 

συνάρτησης      1 ,  Α=
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
   στο     και    αντίστοιχα  

 
Β3) Να βρείτε την αντίστροφη της συνάρτησης        1x h x f x      

και να δείξετε ότι                για κάθε  ,    

 
Β4) Να  βρείτε το   εμβαδόν   χωρίου   ανάμεσα    στη       ,    τον    
άξονα    x x    και   τις  ευθείες     0,  1x x    
  
 
 
ΘΕΜΑ Γ 
 

Δίνεται η συνάρτηση     1 ln 1xf x e x       με   1,      

 
Γ1) Να δείξετε ότι η f  είναι γνησίως αύξουσα στο   και να βρείτε       

το πεδίο ορισμού  της  1f    
 
Γ2) Να  βρείτε  το σημείο  καμπής  της   f    και    την    εφαπτομένη  
ευθεία  σε  αυτό  
 
Γ3)     Να  δείξετε  ότι  η   εξίσωση  
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 έχει    ακριβώς  δυο ρίζες  στο   διάστημα    0,2   με  0    

 

Γ4)  Να  υπολογίσετε   το      
 1
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ΘΕΜΑ Δ 
 

Έστω :f     συνεχής  συνάρτηση  για  την  οποία  ισχύει  ότι  
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   για κάθε 0,x x   και *      

Δ1)  Να  δείξετε  ότι    ,  Α=f x x    

Δ2)  Να δείξετε ότι          21
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       για  κάθε 0x   και 3    

 

Δ3)  i)  Να βρείτε την αντίστροφή της  συνάρτησης  f    

 αν  για το  εμβαδόν χωρίου    ανάμεσα   στην f ,  τον x x  

 και  τις   ευθείες  0,  1x x    ισχύει ότι :   
12     

ii)   Να βρείτε 0,
2

   
 

  αν  ισχύει   για  κάθε x   ότι  

                
2

f x f x       

 

                                  Κάθε     Επιτυχία 

    

  


