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ΘΕΜΑ Α 
 

Α1. Να αποδείξετε ότι για κάθε πολυώνυμο Ρ(x) ισχύει : lim
!→	!!

𝑃(𝑥) = 𝑃(𝑥$). 
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Α2.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο  
       τετράδιό σας, δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη   
       λέξη Σωστό, αν η πρόταση  είναι σωστή ή Λάθος, αν η πρόταση είναι  
       λανθασμένη. 
 
α)  Αν οι συναρτήσεις  f, g  έχουν όριο στο x!  και ισχύει  f(x) ≤ g(x)     
     κοντά στο x! , τότε		 	lim

		#→#!
f(x) ≤ 		 	lim

		#→#!
g(x) 

 
β)  Αν υπάρχει το 	lim

		#→#!
(f(x) · g(x)),  τότε κατ’ ανάγκη ισχύει: 

                 	lim
		#→#!

(f(x) · g(x)) = 	 	lim
		#→#!

f(x) · 	 	lim
		#→#!

g(x) 

 
γ) Αν υπάρχουν τα όρια των συναρτήσεων f  και  g  στο  x!, και είναι   
    πραγματικοί αριθμοί τότε: 
                             	lim

		#→#!
(f(x) + g(x)) = 	 	lim

		#→#!
f(x) + 	 	lim

		#→#!
g(x) 

 

δ)  Έστω οι συναρτήσεις  f, g, h. Αν  h(x) ≤ f(x) ≤ g(x)   κοντά στο   x!    
      και 
            		 	lim

		#→#!
h(x) = 	 	lim

		#→#!
g(x) = l ,  τότε  		 	lim

		#→#!
f(x) = l 

 
ε)  			lim

		#→!

%&'#()
#

 = 1 
 
στ)  Αν  		 	lim

		#→#!
f(x)  = 0  και  f(x) < 0  κοντά στο x! , τότε   

  		 	lim
		#→#!

)
*(#)

 = +∞ 

 
ζ)  Αν  		 	lim

		#→#!
f(x) = -∞ ,  τότε  f(x) < 0 κοντά στο x! 

 
η)  		 	lim

		#→!"
)

##$"%
 = +∞ ,  ν ∈ Ν 
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θ)  	lim
		#→(-

x' = 1 +∞	, αν		ν		άρτιος−∞	, αν		ν		περιττός  ,   ν ∈ Ν∗ 

 
ι)  Αν είναι  0 < α < 1,  τότε  	lim

		#→/-
α# = +∞ 
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ΘΕΜΑ Β 

 
Στο παραπάνω σχήμα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης f με 
πεδίο ορισμού το R. 

Β1. Να βρείτε, αν υπάρχουν, τα παρακάτω όρια και να αιτιολογήσετε την  

      απάντησή σας:  

      i)    lim
0→()

𝑓(𝑥)                                   ii)   lim
0→!

𝑓(𝑥)          

      iii) lim
0→(-

𝑓(𝑥)                                  iv)   lim
0→/-

𝑓(𝑥)           
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Β2. Να βρείτε, αν υπάρχουν, τα παρακάτω όρια και να αιτιολογήσετε την  

      απάντησή σας:   

      i) lim
!→%&

'
((!)

                                       ii) lim
!→+,

'
((!)

                             

      iii) lim
!→-

'
((!)%-
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Β3. Να βρείτε τα όρια  

         i) lim
!→&

./0((!)
0((!)

                        ii) lim
!→&

123(4((!))%'
((!)

    

        iii)  lim
!→%&

)𝑓(𝑥) ∙ 𝜂𝜇 '
((!)

. 
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Β4. Να βρείτε το lim
!→&

((5)%((6)
((!)
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ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται οι συναρτήσεις 

                𝑓(𝑥) = /
𝑒! ∙ 𝜂𝜇𝑥		, 𝑥 < 0
√𝑥& + 𝑥					, 𝑥 ≥ 0

  και   𝑔(𝑥) = 𝑙𝑛 )!+&
!%'

. , 𝑥 > 1 

Γ1. Να βρείτε τα όρια  

lim
!→'"

𝑔(𝑥)           και      lim
!→+,

𝑔(𝑥) 
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Γ2. Να αποδείξετε ότι υπάρχει το lim
!→$

𝑓(𝑥) και να το υπολογίσετε (μονάδες 2) 

      αλλά δεν υπάρχει το όριο lim
!→$

((!)
!

 (μονάδες 4) 
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Γ3. Να βρείτε τα όρια 

      i) lim
!→+,

((!)
!

                             ii) lim
!→+,

(𝑓(𝑥) − 𝑥)       

    iii) lim
!→+,

(𝑓(𝑥) − 2𝑥)              iv) lim
!→%,

𝑓(𝑥) 
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Γ4. Δίνεται η συνάρτηση  h:R→R για την οποία ισχύει  

                      𝑓(𝑥) − 𝑓(𝑥)𝜎𝜐𝜈 '
((!)

≤ ℎ(𝑥) ≤ ./!
!

   για κάθε 𝑥 > 0. 

    Να βρείτε το lim
!→+,

ℎ(𝑥). 
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ΘΕΜΑ Δ 
 
Δίνεται συνάρτηση f:R→R για την οποία ισχύουν 

• lim
!→&

((!)%&
!%&

= 3    και     

• 𝑓(𝑥) < 𝑙𝑛(2! + 1) − 𝑥    για κάθε 𝑥 ∈ 𝑅 

Δ1. Να αποδείξετε ότι lim
0→1

𝑓(𝑥) = 2 . 
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Δ2. Να βρείτε τα όρια  

      lim
!→&

((!)%&
√!+&%&

  (μονάδες 4)  και   lim
!→&

((!)%&
./(!%&)

   (μονάδες 4) 
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Δ3. Να αποδείξετε ότι lim
!→+,

𝑓(𝑥) = −∞ . 
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Δ4. Να βρείτε το όριο lim
!→+,

((!)+./((!)
((!)%123((!)

 . 
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